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Clasa a XII-a

Problema 1.

a) Exista functii f: R — R, care admit primitive si F(f(x)) > i pentru orice x > 0, unde F este o
primitiva a functiei f ?

b) Fie f:(0,+) — R o functie care admite primitive si fie F: (0, +00) — Ko primitiva a sa.
Aratati ca functia g: (0, +0) - R prin g(x) = xf(x) admite primitive pe (0, +0) si
determinati functiile f, F care verifica relatia
xF(x) = (x + 1)G(x) oricare ar fi x € (0, +),unde G este o primitiva a functiei g.

Problema 2.

Fie a,b € R,a < b si functia f: [a,b] » R avand proprietatea Darboux. Sa se arate ca daca
pentru orice y € f([a,b]) multimea f ~1({y}) este un interval atunci functia f este monotona.

Problema 3.

Fien € N,n > 2.0 matrice A € M,n_;({—1; 1}) se numeste castigatoare daca si numai daca fiecare
element este egal cu produsul elementelor cu care este vecin pe orizontala si verticala. Determinati
numarul matricelor castigatoare din multimea matricelor patratice de ordin 2" — 1 cu coeficienti in
multimea {—1; 1}.

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii.
Pentru fiecare subiect se acorda maximum 7 puncte.

Nu se acorda nici un punct din oficiu. Fiecare teza va fi evaluata cu un punctaj de la 0 la 21 puncte.
Timp de lucru : 2 ore 30 min



